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2.2      ΑΡΡΗΤΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ – ΠΡΑΓΜΑΤΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 
ΘΕΩΡΙΑ

1.
Άρρητοι αριθμοί :  Είναι όσοι αριθμοί δεν είναι ρητοί. 

                                      Δηλαδή όσοι αριθμοί δεν έχουν ή δεν μπορούν να πάρουν την 

                                      μορφή  
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 , όπου μ , ν ακέραιοι με ν ≠ 0 

                                      Μερικοί χαρακτηριστικοί άρρητοι αριθμοί είναι οι  
[image: image2.wmf]2

,  
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  και γενικότερα οι αριθμοί της μορφής 
[image: image5.wmf]α

, όπου το α δεν 
                                      είναι τετράγωνο κάποιου ρητού αριθμού. 
                                      Βέβαια εκτός από του παραπάνω υπάρχουν και πολλοί άλλοι

                                      διαφορετικής μορφής άρρητοι αριθμοί.

2.

Πραγματικοί αριθμοί :  Το σύνολο των ρητών και των άρρητων αριθμών το 
                                                ονομάζουμε σύνολο των πραγματικών αριθμών και το 
                                                συμβολίζουμε με το γράμμα 
[image: image6.wmf]¡

.
3.

Άξονας των πραγματικών αριθμών  
Είναι μία ευθεία σε κάθε σημείο της οποίας αντιστοιχούμε έναν πραγματικό αριθμό και αντιστρόφως , σε κάθε πραγματικό αριθμό αντιστοιχούμε ένα σημείο της ευθείας. Η αντιστοίχιση επιτυγχάνεται αφού πρώτα επιλέξουμε ένα σημείο Ο στο οποίο αντιστοιχούμε τον αριθμό 0 και ένα άλλο σημείο Α, συνήθως δεξιά του 0, στο οποίο αντιστοιχούμε τον αριθμό 1. 

ΣΧΟΛΙΟ  
Άρρητοι και πράξεις :  Στις πράξεις όταν έχουμε άρρητους αριθμούς ή τους 

                                             αντικαθιστούμε με  προσεγγίσεις τους ή τους αφήνουμε

                                             στην μορφή που έχουν.
ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
Από τους παρακάτω αριθμούς να βρείτε ποιοι είναι ρητοί και ποιοι άρρητοι 


[image: image7.wmf]7

 ,  
[image: image8.wmf]25

 ,  
[image: image9.wmf]1

9

  ,   
[image: image10.wmf]-

(
[image: image11.wmf]6

)2 ,   
[image: image12.wmf]2

(2)

-

 ,    
[image: image13.wmf]-


[image: image14.wmf]13


Προτεινόμενη λύση 
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2.

Να διατάξετε από τον μικρότερο προς τον μεγαλύτερο τους παρακάτω αριθμούς

α) 
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β) 
[image: image31.wmf]29

 ,    
[image: image32.wmf]-


[image: image33.wmf]21

,    
[image: image34.wmf]-

4 ,     
[image: image35.wmf]17

,      5 

γ) 
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Προτεινόμενη λύση 

Βρίσκοντας ρητές προσεγγίσεις για τους άρρητους οι αριθμοί διαμορφώνονται όπως παρακάτω 

α) 
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Οπότε    
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β) 
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3.

Σε έναν ρόμβο η πλευρά του είναι 10cm και  μία διαγώνιος είναι ίση με τη πλευρά του ρόμβου.  Να βρείτε μεταξύ ποιων φυσικών αριθμών είναι το μήκος  της άλλης 
διαγωνίου του ρόμβου. 

Προτεινόμενη λύση 

Στο ρόμβο οι διαγώνιες είναι κάθετες και         
διχοτομούνται οπότε αν ΑΓ = ΑΒ = 10 cm 

θα είναι  AO = 5 
Πυθαγόρειο στο ΑΒΟ :   ΒΟ2 = ΑΒ2 –ΑΟ2 = 

                                                = 100
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25 = 

                                                = 75 
Άρα  ΒΟ = 
[image: image71.wmf]75

( 8,6  συνεπώς   ΒΔ = 2ΒΟ (  17,2 
Προφανώς είναι    17 < ΒΔ < 18 

4.

Ένα τετράγωνο έχει διαγώνιο 8 cm.  Να υπολογίσετε την πλευρά με προσέγγιση
δεκάτου και το εμβαδόν του ακριβώς .
Προτεινόμενη λύση 

Αν  x  είναι η πλευρά του τετραγώνου,  τότε από το 
τρίγωνο ΑΒΔ έχουμε    AB2 + AΔ2 = ΒΔ2  
                                       x2 + x2 = 82   
                                       2x2 = 64 
                                       x2 = 32  

                                       x =
[image: image72.wmf]32



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image73.wmf];

5,6 cm 
και   Ε = x2 = 32 cm2 
5.
Mία χορδή ενός κύκλου έχει μήκος 12 cm και απέχει από το κέντρο του κύκλου 4 cm. 
Να υπολογίσετε τη διάμετρο του κύκλου. 
Προτεινόμενη λύση 
Το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ισοσκελές αφού ΟΑ = ΟΒ = ρ και 
το ύψος  ΑΚ που αντιστοιχεί στη βάση είναι και διάμεσος.

Άρα  ΑΚ = 6. 

Από το Πυθαγόρειο στο τρίγωνο ΟΑΚ έχουμε   ΟΑ2 = ΟΚ2 + ΚΑ2 = 

                                                                                      = 42 + 62  = 

                                                                                      = 16 + 36 
                                                                                      = 52 

Επομένως   ΟΑ =
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  άρα η διάμετρος  δ του κύκλου είναι ίση με   δ = 2
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 cm 
6.

Να λυθούν οι εξισώσεις 

α) x2 = 9 ,            β) 3x2
[image: image76.wmf]-

6 = x2 + 8 ,          γ) 2x2 = 5x2 
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5 
Προτεινόμενη λύση 

α) 
x2 = 9    άρα   x = 3   ή   x = – 3 

β) 
3x2
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6 = x2 + 8   άρα    2x2 = 14   

                                      x2 = 7  
                                      x =
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   ή   x = – 
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γ) 
2x2 = 5x2 
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5   άρα    3x2 = 5   

                                   x2 = 
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                                   x =
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    ή    x = – 
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7.

Να υπολογιστούν οι τιμές των παραστάσεων 

Α = 2
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Β = 4(
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Δίνεται ότι : 
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Προτεινόμενη λύση 

Α = 2
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Β = 4(
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8.

Χαρακτηρίστε τις παρακάτω προτάσεις με Σ αν είναι σωστές και με Λ αν είναι λανθασμένες 

α) 3 < 
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δ) 1,8 < 
[image: image132.wmf]2

< 1,9             ε) 2 < 
[image: image133.wmf]7

< 3                    στ) 4<
[image: image134.wmf]23

 < 5 

Προτεινόμενη λύση 
Παίρνοντας  προσεγγίσεις για τους άρρητους αριθμούς διαπιστώνουμε εύκολα ότι 

α)  Σ           β) Λ          γ) Λ        δ) Λ        ε) Σ          στ) Σ 

9.

Σε κάθε εξίσωση της 1ης σειράς αντιστοιχίστε τις λύσεις της από την 2η σειρά 
α) x2 = 25       β) 3x2 = 48        γ) x2 = 
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16         δ) x2 = 81 
1.  x = 4  ή  x = 
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4          2. x = 9   ή  x = 
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 9     3. x = 5   ή   x = 
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 5       4. αδύνατη 
Προτεινόμενη λύση 

α)  

x2 = 25   άρα   x = 5  ή  x = 
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 5   οπότε   α ( 3    

β) 
3x2 = 48   οπότε   x2 = 16    άρα    x = 4  ή  x = 
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4     συνεπώς β( 1  

γ) 
x2 = 
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16   η εξίσωση είναι αδύνατη συνεπώς   γ( 4

δ) 
x2 = 81   άρα   x = 9  ή  x = 
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9    συνεπώς   δ ( 2        
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